



Enviar búsqueda


Cargar
20. Integral definida y sus aplicaciones (1).pdf
•
0 recomendaciones•77 vistas

E
EllaAracelyFloresBriSeguir
fgethgLeer menos

Leer más
Economía y finanzas




Denunciar
Compartir








Denunciar
Compartir



1 de 20Descargar ahoraDescargar para leer sin conexión

















































Recomendados
TFM - Grupo 2
TFM - Grupo 2Giancarlo Diaz Pardo 


05 programacion lineal a
05 programacion lineal aJhonatan Chuquilin 


Excedente del consumidor y del productor
Excedente del consumidor y del productorguadalupe martinez 


Excedente del consumidor y del productor
Excedente del consumidor y del productorguadalupe martinez 


Ejercicios varios mate ii
Ejercicios varios mate iiFrancisco Bahamonde 


05 Analisis Competitividad[1]
05 Analisis Competitividad[1]kaikuse 


Taller1parte A- Curso: Algebra y programacion lineal
Taller1parte A- Curso: Algebra y programacion linealprofrubio 


Programaci n lineal_m_todo_gr_fico
Programaci n lineal_m_todo_gr_ficoWillam Alexito 







Más contenido relacionado
La actualidad más candente
Deber de monografia 2 
Deber de monografia 2 AndyMary Lopez Abarca 



Demostracion y Falaz
Demostracion y Falazblancaveronicacastillo 



Apendice1
Apendice1joran 



Razonamiento matematico 2
Razonamiento matematico 2NoemiAucapumaFlores 



Ejercicios detallados del obj 8 mat II  178 
Ejercicios detallados del obj 8 mat II  178 Jonathan Mejías 



Ejercicios detallados del obj 10 mat i (176)
Ejercicios detallados del obj 10 mat i (176)Jonathan Mejías 



U 4
U 4klorofila 



Materia ado
Materia adoFrancis Pulgar 



Matematicas  
Matematicas  Flakitabb Mejia Alvarez 



Tutorial Metodo Grafico
Tutorial Metodo Graficomcalzadilla5 



EJERCICIOS DE MATRICES TIPO  MATEMÁTICAS CCSS
EJERCICIOS DE MATRICES TIPO  MATEMÁTICAS CCSSCarlos Cabrera 



ejemplo
ejemplogusanchez2668 



cynchu matlab
cynchu matlabCynthia Arévalos Bueckert 



Sol04
Sol04hobboken 



Trabajo de matematicas Juliana Quenoran
Trabajo de matematicas Juliana Quenorannayibe quenoran 



Punto de equlibrio   2 ecuaciones 2 incógnitas
Punto de equlibrio   2 ecuaciones 2 incógnitasEdgar Mata 



Mate   prueba diagnostica
Mate   prueba diagnosticaunknown_mat 



Mate   laboratorios de mate
Mate   laboratorios de mateunknown_mat 



Materia
MateriaMay León 



Matematica  basica  II luis arqui
Matematica  basica  II luis arquiLuis Carlos Arqui Malan 





La actualidad más candente (20)
Deber de monografia 2 
Deber de monografia 2  


Demostracion y Falaz
Demostracion y Falaz 


Apendice1
Apendice1 


Razonamiento matematico 2
Razonamiento matematico 2 


Ejercicios detallados del obj 8 mat II  178 
Ejercicios detallados del obj 8 mat II  178  


Ejercicios detallados del obj 10 mat i (176)
Ejercicios detallados del obj 10 mat i (176) 


U 4
U 4 


Materia ado
Materia ado 


Matematicas  
Matematicas   


Tutorial Metodo Grafico
Tutorial Metodo Grafico 


EJERCICIOS DE MATRICES TIPO  MATEMÁTICAS CCSS
EJERCICIOS DE MATRICES TIPO  MATEMÁTICAS CCSS 


ejemplo
ejemplo 


cynchu matlab
cynchu matlab 


Sol04
Sol04 


Trabajo de matematicas Juliana Quenoran
Trabajo de matematicas Juliana Quenoran 


Punto de equlibrio   2 ecuaciones 2 incógnitas
Punto de equlibrio   2 ecuaciones 2 incógnitas 


Mate   prueba diagnostica
Mate   prueba diagnostica 


Mate   laboratorios de mate
Mate   laboratorios de mate 


Materia
Materia 


Matematica  basica  II luis arqui
Matematica  basica  II luis arqui 






Similar a 20. Integral definida y sus aplicaciones (1).pdf
Moisés Villena Muñoz Cap. 3 Aplicaciones de la Integral.pdf
Moisés Villena Muñoz Cap. 3 Aplicaciones de la Integral.pdfAlbertQuimper 



algebra de funciones
algebra de funcionesSALVADOR ALTEZ PALOMINO 



INTEGRAL DEFINIDA.pdf
INTEGRAL DEFINIDA.pdfSALVADOR ALTEZ PALOMINO 



1234.pdf
1234.pdfRaulLavanderos 



Grupo_764_Tarea3_AplicacionesIntegrales.pdf
Grupo_764_Tarea3_AplicacionesIntegrales.pdfJuan Carlos Restrepo 



SEMANA 1_FUNCIÓN REAL EJERCICIOS_RESUELTOS.pdf
SEMANA 1_FUNCIÓN REAL EJERCICIOS_RESUELTOS.pdfdavid delgado osores 



FUNCIONES POLINOMICAS .pdf
FUNCIONES POLINOMICAS .pdfcarmengiron11 



24. Áreas de regiones planas.pdf
24. Áreas de regiones planas.pdfssuserf9bdf6 



Tarea3calculo integral UNADl_100411b_1141.docx
Tarea3calculo integral UNADl_100411b_1141.docxJuan Carlos Restrepo 



Unidad 2
Unidad 2jessi perez 



UNIDAD N°3.pptx derivadas parciales matemáticas
UNIDAD N°3.pptx derivadas parciales matemáticasjpdidio 



REP-EX3--.pdf
REP-EX3--.pdfclaudia349505 



Clase operadores matemáticos
Clase operadores matemáticosastrosebas 



No lineal
No linealClaudio Aballay 



Entregable 1 calculo vectorial
Entregable 1 calculo vectorialyesivi32 



San jose 1º rm 03   operadores matematicos 2015
San jose 1º rm 03   operadores matematicos 2015Victor Ivan Mendoza Saldaña 



Varias variables.pdf
Varias variables.pdfJhenryHuisa1 



Semana 13-CALC 1.pptx
Semana 13-CALC 1.pptxJackAlarico1 



PRIMERA-PRÁCTICA-CALIFICADA-DE-ANALISIS-MATEMATICO-CS-ADMINISTRATIVAS-2023-II...
PRIMERA-PRÁCTICA-CALIFICADA-DE-ANALISIS-MATEMATICO-CS-ADMINISTRATIVAS-2023-II...MatematicaFisicaEsta 



Ejercicios resueltos en la tutoria # 11
Ejercicios resueltos en la tutoria # 11JoshGarca3 





Similar a 20. Integral definida y sus aplicaciones (1).pdf (20)
Moisés Villena Muñoz Cap. 3 Aplicaciones de la Integral.pdf
Moisés Villena Muñoz Cap. 3 Aplicaciones de la Integral.pdf 


algebra de funciones
algebra de funciones 


INTEGRAL DEFINIDA.pdf
INTEGRAL DEFINIDA.pdf 


1234.pdf
1234.pdf 


Grupo_764_Tarea3_AplicacionesIntegrales.pdf
Grupo_764_Tarea3_AplicacionesIntegrales.pdf 


SEMANA 1_FUNCIÓN REAL EJERCICIOS_RESUELTOS.pdf
SEMANA 1_FUNCIÓN REAL EJERCICIOS_RESUELTOS.pdf 


FUNCIONES POLINOMICAS .pdf
FUNCIONES POLINOMICAS .pdf 


24. Áreas de regiones planas.pdf
24. Áreas de regiones planas.pdf 


Tarea3calculo integral UNADl_100411b_1141.docx
Tarea3calculo integral UNADl_100411b_1141.docx 


Unidad 2
Unidad 2 


UNIDAD N°3.pptx derivadas parciales matemáticas
UNIDAD N°3.pptx derivadas parciales matemáticas 


REP-EX3--.pdf
REP-EX3--.pdf 


Clase operadores matemáticos
Clase operadores matemáticos 


No lineal
No lineal 


Entregable 1 calculo vectorial
Entregable 1 calculo vectorial 


San jose 1º rm 03   operadores matematicos 2015
San jose 1º rm 03   operadores matematicos 2015 


Varias variables.pdf
Varias variables.pdf 


Semana 13-CALC 1.pptx
Semana 13-CALC 1.pptx 


PRIMERA-PRÁCTICA-CALIFICADA-DE-ANALISIS-MATEMATICO-CS-ADMINISTRATIVAS-2023-II...
PRIMERA-PRÁCTICA-CALIFICADA-DE-ANALISIS-MATEMATICO-CS-ADMINISTRATIVAS-2023-II... 


Ejercicios resueltos en la tutoria # 11
Ejercicios resueltos en la tutoria # 11 









Último
PMI sector servicios España febrero 2024
PMI sector servicios España febrero 2024LuisdelBarri 



IFAC Principios revisados de Gobierno Corporativo del G20 y de la OCDE
IFAC Principios revisados de Gobierno Corporativo del G20 y de la OCDEInternational Federation of Accountants 



¿FIN DEL CRIPTOINVIERNO?: ASI HABLAN LOS MAXIMOS.
¿FIN DEL CRIPTOINVIERNO?: ASI HABLAN LOS MAXIMOS.ManfredNolte 



Introducción a las operaciones financieras
Introducción a las operaciones financierasJuan Carlos Mira Navarro 



Ley De Oferta Y Demanda ,Revista digital
Ley De Oferta Y Demanda ,Revista digitaljulioespinosalo 



IFAC Presentación IGEP sobre OCDE-G20, Febrero 2024
IFAC Presentación IGEP sobre OCDE-G20, Febrero 2024International Federation of Accountants 



Infografía de la economía global_Schroders_Febrero 2024
Infografía de la economía global_Schroders_Febrero 2024SantiagoBarnAdelanta1 



Presentación de la Gamificación en el aula
Presentación de la Gamificación en el aulaanamecazafra 



La oferta la demanda y el mercado en economía
La oferta la demanda y el mercado en economíamiaaca8 



Presentacion del regimen de AGAPES info.
Presentacion del regimen de AGAPES info.2201141 





Último (10)
PMI sector servicios España febrero 2024
PMI sector servicios España febrero 2024 


IFAC Principios revisados de Gobierno Corporativo del G20 y de la OCDE
IFAC Principios revisados de Gobierno Corporativo del G20 y de la OCDE 


¿FIN DEL CRIPTOINVIERNO?: ASI HABLAN LOS MAXIMOS.
¿FIN DEL CRIPTOINVIERNO?: ASI HABLAN LOS MAXIMOS. 


Introducción a las operaciones financieras
Introducción a las operaciones financieras 


Ley De Oferta Y Demanda ,Revista digital
Ley De Oferta Y Demanda ,Revista digital 


IFAC Presentación IGEP sobre OCDE-G20, Febrero 2024
IFAC Presentación IGEP sobre OCDE-G20, Febrero 2024 


Infografía de la economía global_Schroders_Febrero 2024
Infografía de la economía global_Schroders_Febrero 2024 


Presentación de la Gamificación en el aula
Presentación de la Gamificación en el aula 


La oferta la demanda y el mercado en economía
La oferta la demanda y el mercado en economía 


Presentacion del regimen de AGAPES info.
Presentacion del regimen de AGAPES info. 








20. Integral definida y sus aplicaciones (1).pdf

	1. PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
ÁREA	DE	CIENCIAS
Matemática Aplicada
a los  Negocios
 


	2. Ø Calculo	de	una	integral	definida
Ø Aplicaciones	de	la	integral	definida
•  Área	de	una	región
• Excedente	del	consumidor	y	del	productor
• Valor	acumulado
• Valor	promedio
ü Calcular	y	aplicar	la	integral	definida
Contenido de la clase virtual
Objetivo de la clase virtual
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
ÁREA	DE	CIENCIAS
MATEMÁTICA	APLICADA	A	LOS	NEGOCIOS
LA	INTEGRAL	DEFINIDA	Y	SUS	APLICACIONES
 


	3. Teorema	fundamental	del	
Cálculo
INTEGRAL	DEFINIDA
Se	lee:	“integral	de	𝑎 hasta	𝑏 de	𝑓  𝑥 diferencial	𝑥”.
Para	calcular	la	integral	definida,	no	es	necesario	colocar	constante	en	la	antiderivada.		
La	integral	definida es	un	número	real	que	se	representa	por	 ( ) .
b
a
f x dx
ò
Cálculo de una integral definida
Si	𝑓 es	una	función	continua	en	 𝑎; 𝑏 y	𝐺 es	cualquier	antiderivada	de	𝑓,	entonces			
[ ]
( ) ( ) ( ) ( )
b
b
a
a
f x dx G x G b G a
= = -
ò
Observación
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
ÁREA	DE	CIENCIAS
MATEMÁTICA	APLICADA	A	LOS	NEGOCIOS
 


	4. a)
4
2
1
x dx
ò
4
3
1
1
3
x
é ù
=
ë  û [ ]
1
64 1
3
= - =
b)
1
2
2
5
(4 )
x
e dx
x
-
-
-
-
ò
1
2
2
2 5ln
x
e x
-
-
-
é ù
= - -
ë û
97,883...
Propiedades	de	la	integral	definida
( ) ( )
2 4
2 5ln(1) 2 5ln(2)
e e
= - - - - - =
1.
2.
[ ]
( ) ( ) ( ) ( )
b b b
a a a
m f x n g x dx m f x dx n g x dx
± = ±
ò ò ò
( ) ( )
b a
a b
f x dx f x dx
= -
ò ò
3. ( ) ( ) ( )
b c b
a a c
f x dx f x dx f x dx
= +
ò ò ò
, 𝑚 y		𝑛 constantes
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
ÁREA	DE	CIENCIAS
Ejemplo
21
MATEMÁTICA	APLICADA	A	LOS	NEGOCIOS
 


	5. a) b)
b)
c)
c)
5392
a)
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
ÁREA	DE	CIENCIAS
MATEMÁTICA	APLICADA	A	LOS	NEGOCIOS
Ejercicios	resueltos
1
Solución.
2
2
2
(3 5  ) x
x e dx
-
-
-
ò
5
1
135 1 3
x x dx
+
ò
5
5/2 3/2
1
6(1 3 ) 10(1 3 )
x x
é ù
= + - + =
ë û
3
2
1
(9 8 )ln(5 )
x x x dx
+
ò
5
1
135 1 3
x x dx
+
ò
2
2
2
(3 5 ) x
x e dx
-
-
-
ò
2
2
2
(10 1)
4
x
e
x
-
-
é ù
= - =
ê ú
ê ú
ë û
286,727...
3
2
1
(9 8 )ln(5 )
x x x dx
+
ò 263,575...
3
3 2 3 2
1
(3 4 )ln(5 ) 2
x x x x x
é ù
= + - - =
ë û
Cambio	de	variable:		𝑢 = 1 + 3𝑥
Integral	indefinida	- Ejercicio	2a
Integral	indefinida	- Ejercicio	5a
Integración	por	partes
𝑢 = 3 − 5𝑥 y		𝑑𝑣 = 𝑒!"#
𝑑𝑥
𝑢 = ln 5𝑥 y		𝑑𝑣 = (9𝑥"
+ 8𝑥)𝑑𝑥
Integración	por	partes
Calcule	el	valor	de	las	siguientes	integrales	definidas:
 


	6. Área	de	una	región	plana
Sean 𝑓 y  𝑔 dos funciones continuas en 𝑎 ; 𝑏 ,
𝑹 la región limitada por las gráficas de
Con	estas	condiciones,	el	área	de	la	región	𝑹 es
𝐴 𝑹 = `
$
%
𝑓 𝑥 − 𝑔(𝑥) 𝑑𝑥 𝑢"
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
ÁREA	DE	CIENCIAS
MATEMÁTICA	APLICADA	A	LOS	NEGOCIOS
APLICACIONES	DE	LA	INTEGRAL	DEFINIDA
𝑦 = 𝑓 𝑥 ,			𝑦 = 𝑔 𝑥 ,			𝑥 = 𝑎 y		𝑥 = 𝑏
donde	𝑓 𝑥 ≥ 𝑔 𝑥 en	 𝑎 ; 𝑏
(la	gráfica	de	𝑓 está	por	encima	de	la	gráfica	de	𝑔).	
 


	7. Al construir el  croquis de un terreno, se ha determinado que tiene la forma de la región 𝑹 que
está limitada por las gráficas de las funciones 𝑓 𝑥 = 𝑥" − 10𝑥 + 22 y 𝑔 𝑥 = −𝑥" + 8𝑥 − 6.
a) Sombree la región 𝑹 y calcule su área.
b) Si 𝑥 se mide en metros y un metro cuadrado vale 1000 dólares, calcule el valor del terreno.
7
3
2
2
2
9 28
3
x
x x
é ù
= - + - =
ê ú
ê ú
ë û
( )
7
2 2
2
( ) ( 8 6) ( 10 22)
A R x x x x dx
= - + - - - +
ò
( )
7
2
2
2 18 28
x x dx
= - + -
ò
2
41,667 m
El	valor	del	terreno	es	de		41667	dólares
a) Abscisas	de	los	puntos	de	intersección:
b)
Resolvemos	la	ecuación:		𝑥" − 10𝑥 + 22 = −𝑥" + 8𝑥 − 6
2
Solución.
⇒ 2𝑥" − 18𝑥 + 28 = 0 ⇒ 𝑥 = 2 y	𝑥 = 7
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
ÁREA	DE	CIENCIAS
MATEMÁTICA	APLICADA	A	LOS	NEGOCIOS
 


	8. La figura muestra  el croquis de un terreno, que tiene la forma de la
región 𝑹 del primer cuadrante que está limitada por las gráficas de las
funciones 𝑓 𝑥 = 8𝑥 + 3 y 𝑔 𝑥 = 36 − 𝑥"
.
a) Si 𝑥 se mide en metros, calcule el área de la región 𝑹.
b) Si un metro cuadrado vale 1200 dólares, calcule el valor del terreno.
3
2
0
4 3
x x
é ù
= + +
ë û
3
0
(8 3)
x dx
+ +
ò
45 45
+ =
El	valor	del	terreno	es	de		108000	dólares
a) Abscisas	de	los	puntos	de	intersección:
6
2
3
(36 )
x dx
-
ò
6
3
3
36
3
x
x
é ù
- =
ê ú
ê ú
ë û
b)
( )
A R =
36 − 𝑥2
= 8𝑥 + 3 y		36 − 𝑥" = 0 ⇒
2
90 m
3
𝑓 𝑥 = 8𝑥 + 3
𝑔 𝑥 = 36 − 𝑥!
𝑥
𝑦
0 6
𝑹
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
ÁREA	DE	CIENCIAS
MATEMÁTICA	APLICADA	A	LOS	NEGOCIOS
3
Solución.
𝑥 = 3 y 𝑥 = 6
 


	9. Calcule el área  de la región 𝑹 limitada por las gráficas de 𝑦 = 𝑥 + 4, 𝑦 = 𝑥 − 2 e
𝑦 = −𝑥 − 2.
0
3/2 2
3
2( 4)
2
3 2
x x
x
-
é ù
+
= + + +
ê ú
ê ú
ë û
( )
A R =
37
6
= +
0
3
4 ( 2)
x x dx
-
é ù
+ - - - +
ë û
ò
5
3/2 2
0
2( 4)
2
3 2
x x
x
é ù
+
- +
ê ú
ê ú
ë û
2
16,33... u
5
0
4 ( 2)
x x dx
é ù
+ - -
ë û
ò
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
ÁREA	DE	CIENCIAS
MATEMÁTICA	APLICADA	A	LOS	NEGOCIOS
4
Solución.
a) Abscisas	de	los	puntos	de	intersección:
𝑥 + 4 = −𝑥 − 2,			 𝑥 + 4 = 𝑥 − 2 y	 −𝑥 − 2 = 𝑥 − 2
𝑥 = −3 𝑥 = 5 𝑥 = 0
61
6
=
 


	10. El croquis de  un terreno tiene la forma de la
región 𝑹 que se muestra en la figura adjunta.
a) Si 𝑥 se mide en metros, calcule el área de la
región 𝑹.
b) Si un metro cuadrado vale 1500 dólares,
calcule el valor del terreno.
7
3/2 1/2
1
2(2 2) 12(2 2)
x x
é ù
= + - + =
ë û
( )
A R = 2
88 m
Reemplazando	𝑦 = 6 en la función 𝑓,
a)
El	valor	del	terreno	es	de		132000	dólares
b)
(Cambio	de	variable:		𝑢 = 2𝑥 + 2)
se obtiene 𝑥 = 1.
7
1
12
2 2
x
dx
x
=
+
ò
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
ÁREA	DE	CIENCIAS
MATEMÁTICA	APLICADA	A	LOS	NEGOCIOS
5
Solución.
 


	11. Excedente	del	consumidor
𝐸𝐶 = `
&
$
𝑓  𝑥 − 𝑝' 𝑑𝑥 𝑢𝑚
Excedente	del	productor
𝑝 = 𝑓 𝑥 es la función de demanda de dicho bien.
𝑎 es la cantidad de bienes que se venden al precio
unitario de 𝑝' unidades monetarias.
El excedente del consumidor (𝑬𝑪) está dado por
𝐸𝑃 = `
&
$
𝑝' − 𝑔 𝑥 𝑑𝑥 𝑢𝑚
𝑝 = 𝑔 𝑥 es la función de oferta de dicho bien.
𝑎 es la cantidad de bienes que se venden al precio
unitario de 𝑝' unidades monetarias.
El excedente del productor (𝑬𝑷) está dado por
El EC es la diferencia entre la cantidad
de dinero que el consumidor estaría
dispuesto a gastar al comprar 𝑎
unidades y su gasto real.
El EP es la diferencia entre la
cantidad de dinero que recibe el
productor al vender 𝑎 unidades y la
cantidad de dinero que estaría
dispuesto a recibir.
MATEMÁTICA	APLICADA	A	LOS	NEGOCIOS
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
ÁREA	DE	CIENCIAS
𝑥
𝑎
𝑝"
𝑝
𝑬𝑪
𝑝 = 𝑓 𝑥
0
𝑥
𝑎
𝑝"
𝑝
𝑝 = 𝑔 𝑥
0
𝑬𝑷
 


	12. a)
Para cierto producto,  las funciones de demanda y de oferta son 𝑝 = −0,1𝑥" + 80 y 𝑝 = 0,3𝑥" + 𝑥 + 30,
donde 𝑥 es la cantidad de productos y 𝑝 es el precio unitario en soles.
a) Calcule el excedente del consumidor y el excedente del productor en el equilibrio de mercado.
b) Graﬁque las funciones de oferta y sombree las regiones que representan dichos excedentes.
Punto	de	equilibrio:
𝑥
𝑝
𝑝 = −0,1𝑥! + 80
𝑝 = 0,3𝑥! + 𝑥 + 30
𝑬𝑪 =
𝑬𝑪
𝑬𝑷
10
3
0
0,1
10
3
x
x
é ù
-
= + =
ê ú
ê ú
ë û
66,67 soles
10
2
0
( 0,1 80) 70
x dx
é ù
- + -
ë û
ò
250 soles
−0,1𝑥"
+ 80 = 0,3𝑥"
+ 𝑥 + 30
Excedente	del	consumidor:
Excedente	del	productor:
𝑬𝑷 =
10
2
0
70 (0,3 30)
x x dx
é ù
- + +
ë û
ò
10
2
3
0
40 0,1
2
x
x x
é ù
= - - =
ê ú
ê ú
ë û
𝑦 𝑝( = 70
b)
6
Solución.
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
ÁREA	DE	CIENCIAS
⇒ 𝑥( = 10, 𝑥 = −12,5
 


	13. 𝑥
𝑝
5
𝑝 =
20
𝑥 +  1
𝑝 =
30
12 − 2𝑥
a)
Para cierto producto, las ecuaciones de demanda y de oferta son respectivamente
𝑝(𝑥 + 1) = 20 y 𝑝(12 − 2𝑥) = 30, donde 𝑥 es la cantidad de productos y 𝑝 es el
precio unitario en dólares.
a) Calcule el excedente del productor en el equilibrio de mercado.
b) Sombree las regiones que representan los excedentes del consumidor y del
productor.
Punto	de	equilibrio:
𝑬𝑷 =
𝑬𝑪
𝑬𝑷
3
0
30
5
12 2
dx
x
é ù
- =
ê ú
-
ë û
ò
Las	funciones	de	demanda	y	de	oferta	son																										y		
𝑝 =
20
𝑥 + 1
𝑝 =
30
12 − 2𝑥
𝑥( = 3 y 𝑝( = 5
3
0
5 15ln 12 2
x x
é + - ù =
ë û 4,60 dólares
Excedente	del	productor:
b)
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Solución.
 


	14. 𝑥
𝑝
𝑝 = 𝑥  + 2
𝑝 = −𝑥!
− 𝑥 + 8
b)
Para cierto producto, las funciones de oferta y de demanda son respectivamente
𝑝 = 𝑥 + 2 y 𝑝 = −𝑥"
− 𝑥 + 8, donde 𝑥 es la cantidad de productos y 𝑝 es el precio
unitario en soles. El precio de equilibrio es de 2 soles por unidad.
a) Sombree las regiones que representan los excedentes del consumidor y del
productor en el equilibrio de mercado
b) Calcule los excedentes del consumidor y del productor.
Punto	de	equilibrio:
𝑬𝑷 =
𝑬𝑷
𝑝( = 2 y
2
3 2
0
6
3 2
x x
x
é ù
- - + =
ê ú
ê ú
ë û
Excedente	del	productor:
a)
𝑥( = 2
Excedente	del	consumidor:
𝑬𝑪 = 𝑬𝑪
2
2
0
( 8) 2
x x dx
é ù
- - + - =
ë û
ò 7,33 soles
2
3/2
0
2( 2)
2
3
x
x
é ù
+
- =
ê ú
ê ú
ë û
( )
2
0
2 2
x dx
- + =
ò 0,55 soles
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
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Solución.
 


	15. La ecuación de  demanda de cierto producto es 𝑝 = 2700 − 𝑥" donde 𝑝 representa
el precio unitario en dólares cuando se demandan 𝑥 unidades.
Calcule el excedente del consumidor cuando la cantidad y el precio se determinan
de modo que el ingreso sea máximo.
Maximización	del	
ingreso:
Excedente	del	consumidor:
𝑬𝑪 =
30
3
0
900
3
x
x
é ù
- =
ê ú
ê ú
ë û
𝐼(𝑥) = 2700𝑥 − 𝑥)
𝐼* 𝑥 = 2700 − 3𝑥" 𝑃𝐶. ∶ 𝑥 = 30
𝐼** 𝑥 = −6𝑥
Hay	ingreso	máximo	cuando	la	cantidad	es			𝑥 = 30
𝐼**
30 = −180 < 0
⇒
⇒
30
2
0
(2700 ) 1800
x dx
é ù
- - =
ë û
ò 18000 dólares
𝑥
𝑝
𝑝 = 2700 − 𝑥!
𝑬𝑪
1800
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
ÁREA	DE	CIENCIAS
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Solución.
y	el	precio	del	producto	es 𝑝 = 1800 dólares.	(𝑝 = 2700 − 𝑥")
 


	16. Valor	acumulado	y	Valor	promedio	de	una	función	continua	en	un	intervalo	cerrado
𝑉𝑎𝑐 = `
$
%
𝑓  𝑥 𝑑𝑥
El Valor acumulado (𝑉𝑎𝑐) de la función continua
𝑓 en el intervalo 𝑎 ; 𝑏 , está dado por
El Valor promedio (𝑉𝑝𝑟𝑜𝑚) de la función continua
𝑓 en el intervalo 𝑎 ; 𝑏 , está dado por
𝑉𝑝𝑟𝑜𝑚 =
∫
$
%
𝑓 𝑥 𝑑𝑥
𝑏 − 𝑎
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
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	17. Después de 𝑥  semanas, la colecta organizada por una asociación benéﬁca se acumulaba
a razón de 500𝑥𝑒!&,&,# soles por semana.
a) Calcule el total de dinero recaudado durante las cinco primeras semanas.
b) Calcule la recaudación promedio semanal durante las cinco primeras semanas.
a) Es	un	problema	de	valor	acumulado.	El	total	de	dinero	recaudado	durante	las	cinco	primeras	semanas	es
(*)
5
0,01
0
500 x
T
D xe dx
-
= =
ò
5
0,01 0,01
0
50000 5000000
x x
xe e
- -
é ù
- - =
ë û
6045,50
Durante	las	cinco	primeras	semanas	se	recaudó	6045,50	soles
b)
0,01 0,01
50000 5000000
x x
xe e K
- -
- - +
0,01
500 x
xe dx
-
=
ò 0,01 0,01
(500 )( 100 ) 50000
x x
x e e dx
- -
= - + =
ò
(6045,50/5)
La	recaudación	promedio	semanal	durante	las	cinco	primeras	semanas	fue	de	1209	soles.
(*)		Integración	por	partes: 𝑑𝑢 = 500𝑑𝑥, 𝑣 = −100 𝑒!&,&,#
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
ÁREA	DE	CIENCIAS
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𝑢 = 500𝑥, 𝑑𝑣 = 𝑒!&,&,#
𝑑𝑥;
 


	18. Las utilidades de  una empresa se acumulan a razón de (2700𝑥) 1 + 3𝑥 soles por mes,
donde 𝑥 representa el número de meses transcurridos desde el 1 de enero del
presente año.
a) Calcule la utilidad acumulada durante los meses de febrero, marzo, abril y mayo
del presente año.
b) Calcule la utilidad promedio mensual durante el período del ítem anterior.
a) La	utilidad	acumulada	durante	los	meses	de	febrero,	marzo,	abril	y	mayo	del	presente	año	es
(*)
5
1
2700 1 3
AC
U x x dx
= + =
ò
5
5/2 3/2
1
120(1 3 ) 200(1 3 )
x x
é ù
+ - + =
ë û
La	utilidad	acumulada	durante	los	meses	de	febrero,	marzo,	abril	y	mayo	fue	de	107840	soles.
b)
(*)		Cambio	de	variable:
2700 1 3
x x dx
+ =
ò
(107840/4)
107840
La	utilidad	promedio	mensual	durante	el	período	indicado	fue	de	26960	soles.
(𝑥 =
𝑢 − 1
3
, 𝑑𝑥 =
𝑑𝑢
3
)
1/2
2700
( 1)
9
u u du
- =
ò
3/2 1/2
300 ( )
u u du
- =
ò
5/2 3/2 5/2 3/2
120 200 120(1 3 ) 200(1 3 )
u u x x K
- = + - + +
MATEMÁTICA	APLICADA	A	LOS	NEGOCIOS
Solución.
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𝑢 = 1 + 3𝑥, 𝑑𝑢 = 3𝑑𝑥
 


	19. Un fabricante de  pantalones ingresa a trabajar a las 8:00 horas y produce a razón de (15 +
)&#
#:-)
)
pantalones por hora, donde 𝑥 es el número de horas desde que ingresa al trabajo.
a) Calcule el número de pantalones que producirá entre las 9:00 y las 13:00 horas.
b) ¿Cuál es la producción promedio por hora de este fabricante entre las 9:00 y las 13:00 horas.
a) El	número	de	pantalones	que	producirá	entre	las	9:00	y	las	13:00	horas	es
(*)
5
2
1
30
15
3
AC
x
P dx
x
æ ö
= + =
ç ÷
+
è ø
ò
5
2
1
15 15ln( 3)
x x
é ù
+ + =
ë û
Entre	las	9:00	y	las	13:00	horas,	el	fabricante	produce	89	pantalones.
b)
(*)		Cambio	de	variable:
2
15 15ln( 3)
x x K
+ + +
(89/4)
89,19
La	producción	promedio	por	hora	entre	las	9:00	y	las	13:00	horas	es	de	22	pantalones.
2
30
15
3
x
dx
x
æ ö
+ =
ç ÷
+
è ø
ò 15 15
du
x
u
+ =
ò
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
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𝑢 = 𝑥"
+ 3, 𝑑𝑢 = 2𝑥𝑑𝑥
 


	20. El	precio	del	kilogramo	de	carne	de	cuy	aumenta	a	razón	de	20ln(𝑥 + 2)  soles	por	mes,	
donde	𝑥 es	el	número	de	meses	transcurridos	desde	inicio	de	año.
Calcule	el	precio	promedio	del	kilogramo	de	carne	de	cuy	durante	los	cuatro	primeros	
meses	del	año.
El	precio	promedio	del	kilogramo	de	carne	de	cuy	durante	los	cuatro	primeros	meses	del	año	es
(*)
4
0
1
20ln( 2)
4
prom
P x dx
= + =
ò [ ]4
0
5 ln( 2) 2ln( 2)
x x x x
+ - + + = 26,821...
El	precio	promedio	del	kilogramo	de	carne	de	cuy	durante	los	cuatro	primeros	meses	del	año	fue	de	26,82	soles.
ln( 2)
x dx
+ =
ò
(*)		Integración	por	partes: 𝑑𝑢 =
𝑑𝑥
𝑥 + 2
,
ln( 2)
2
xdx
x x
x
+ - =
+
ò ln( 2) 2ln( 2)
x x x x K
+ - + + +
𝑢 = ln(𝑥 + 2), 𝑑𝑣 = 𝑑𝑥; 𝑣 = 𝑥
PROGRAMA	DE	ESTUDIOS	GENERALES
ÁREA	DE	CIENCIAS
MATEMÁTICA	APLICADA	A	LOS	NEGOCIOS
Solución.
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